
 

 

ΠΡΟΣΟΜΟΙΩΣΗ ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ 

Β ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΚΥΡΙΑΚΗ 21 ΑΠΡΙΛΙΟΥ 2013 

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΘΕΤΙΚΗΣ - 

ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Έστω τα διανύσµατα α,β
r r

 που δεν είναι παράλληλα στον y΄y και 

έχουν συντελεστές διεύθυνσης λ1, λ2 αντίστοιχα. ∆είξτε ότι 

1 2α β λ λ 1⊥ ⇔ ⋅ = −

r r
. 

Μονάδες 10 

Α2. Να δώσετε τον ορισµό της έλλειψης µε εστίες Ε΄Ε. 

Μονάδες 5 

Α3. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο 

τετράδιό σας δίπλα στον αριθµό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη 

λέξη Σωστό, αν είναι σωστή, ή Λάθος, αν είναι λανθασµένη. 

α. Αν Α 0≠  ή Β 0≠ , η εξίσωση Αx+Βy+Γ=0 παριστάνει ευθεία. 

β. Η εφαπτοµένη του κύκλου x
2
+y

2
=p

2
 στο σηµείο του Α(x1, y1) έχει 

εξίσωση 2

1 1x y x y p⋅ + = . 

γ. Αν Ο είναι ένα σηµείο αναφοράς τότε για οποιαδήποτε διάνυσµα 

ΑΒ
uuur

 έχουµε ΑΒ ΟΑ ΟΒ= −

uuur uuur uuur
. 

δ. Η εξίσωση x
2
+y

2
+Ax+Bx+Γ=0 µε Α

2
+Β

2
-4Γ>0 παριστάνει κύκλο µε 

κέντρο 
Α Β

Κ( , )
2 2

− − . 

ε. Αν det (α,β
r r

) είναι η ορίζουσα των διανυσµάτων α,β
r r

 τότε ισχύει 

α //β det(α,β) 1⇔ =

r r r r
. 

Μονάδες 10  

 

ΘΕΜΑ Β  

∆ίνονται τα διανύσµατα α,β
r r

 για τα οποία ισχύει α 2=
r

, β 1=
r

 και  

(α,β
r r

)=
π

3
. 



 

 

∆ίνεται το τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ 2α 4β= +

uuur r r
 και ΑΓ 4α 2β= +

uuur r r
 και ΑΜ

uuuur
 η 

διάµεσος του τριγώνου όπου Μ µέσο της ΒΓ. 

Β1. ∆είξετε ότι α β 1⋅ =

r r
. 

Μονάδες 5 

Β2. ∆είξετε ότι ΑΜ 3(α β)= +

uuuur r r
 και ΒΓ 2(α β)= −

uuur r r
. 

Μονάδες 8 

Β3. Να υπολογίσετε τα ΑΜ , ΑΓ
uuuur uuur

. 

Μονάδες 7 

Β4. Υπολογίστε το συνηµίτονο της γωνίας των διανυσµάτων ΑΜ
uuuur

, ΑΓ
uuur

. 

Μονάδες 5 

ΘΕΜΑ Γ 

∆ίνεται η εξίσωση (λ-1)x+(λ+1)y-λ-3=0 (1) λ R∈ . 

Γ1. α. ∆είξετε ότι η (1) παριστάνει ευθεία για κάθε λ R∈ . 

Μονάδες 5 

β. ∆είξετε ότι οι ευθείες που προκύπτουν από την (1) για τις διάφορες 

τιµές του λ  διέρχονται από σταθερό σηµείο του οποίου να βρείτε τις 

συντεταγµένες. 

Μονάδες 5 

γ. Έστω Μ(-1, 2) το σηµείο τοµής των παραπάνω ευθειών. Να βρείτε 

τις εξισώσεις των ευθειών που διέρχονται από το σηµείο Μ και τα 

σηµεία Α(-1, 3), Β(3, 2), Γ(1, 6) αντίστοιχα. 

Μονάδες 5 

Γ2. α. Να βρείτε την εξίσωση της προβολής που έχει άξονα σηµετρίας 

του x΄x και κορυφή το Ο(0, 0) που διέρχεται από το σηµείο Μ. 

Μονάδες 3 

β. Να βρείτε την εστία Ε και την διευθέτουσα δ. 

Μονάδες 2 

γ. Να βρείτε την εφαπτοµένη της παραβολής που είναι // στην ευθεία 

ΒΓ. 

Μονάδες 5 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ ∆ 

∆ίνεται η εξίσωση x
2
+y

2
-6λx+4λy+9λ

2
=0, λ 0≠  (1). 

∆1. ∆είξετε ότι (1) παριστάνει κύκλο για κάθε λ R *∈  του οποίου να 

βρείτε το κέντρο και την ακτίνα του. 

Μονάδες 8 

∆2. Να βρείτε τον Γεωµετρικό τόπο των κέντρων των παραπάνω 

κύκλων. 

Μονάδες 7 

∆3. Να δείξετε ότι το σηµείο Μ(1, 5) είναι εξωτερικό του κύκλου που 

προκύπτει από την (1) για λ=1.  

Μονάδες 5 

∆4. Να βρείτε την ελάχιστη και την µέγιστη απόσταση του σηµείου Μ 

από τον κύκλο που προκύπτει από την (1) για λ=1. 

Μονάδες 5  

 

Ο∆ΗΓΙΕΣ(για τους εξεταζόµενους) 

1. Στο τετράδιό σας να γράψετε µόνο τα προκαταρκτικά 

(ηµεροµηνία, εξεταζόµενο µάθηµα). Να µην 

αντιγράψετε τα θέµατα στο τετράδιο. 

2. Να γράψετε το ονοµατεπώνυµό σας στο πάνω µέρος των 

φωτοαντιγράφων αµέσως µόλις σας παραδοθούν. ∆εν 

επιτρέπεται να γράψετε καµιά άλλη σηµείωση. Κατά  

την αποχώρησή σας να παραδώσετε µαζί µε το τετράδιό 

σας και τα φωτοαντίγραφα. 

3. Να απαντήσετε στο τετράδιό σας σε όλα τα θέµατα. 

4. Να γράψετε τις απαντήσεις σας µόνο µε µπλε ή µόνο µε 

µαύρο στυλό. Μπορείτε να χρησιµοποιήσετε µολύβι µόνο 

για σχέδια, διαγράµµατα και πίνακες. 

5. ∆ιάρκεια εξέτασης: τρεις (3) ώρες µετά τη διανοµή των 

φωτοαντιγράφων. 

 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ 

ΤΕΛΟΣ ΜΗΝΥΜΑΤΟΣ 

 


