
 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ Γ’ ΛΥΚΕΙΟΥ 

Σάββατο 10 Ιανουαρίου 2026 

ΘΕΜΑ Α 

Α1.  Έστω f μια συνάρτηση, η οποία είναι συνεχής σε ένα διάστημα Δ. 
Αν f  ΄(x)>0, για κάθε εσωτερικό σημείο x του Δ, τότε να δείξετε ότι η f  
είναι γνησίως αύξουσα σε όλο το διάστημα Δ. 

Μονάδες 7 

Α2.  Πότε μια ευθεία y=ℓ λέγεται οριζόντια ασύμπτωτη της γραφικής 
παράστασης της συνάρτησης f  στο + ;  

Μονάδες 4 

Α3.  Να διατυπώσετε το Θεώρημα της Μέσης Τιμής του Διαφορικού 
λογισμού. 

Μονάδες 4 

Α4.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο 
τετράδιό σας, δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη 
λέξη Σωστό ,  αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος ,  αν η πρόταση είναι 
λανθασμένη.  

α)  Αν f ,  g είναι δύο συναρτήσεις και ορίζονται οι  σύνθετες συναρτήσεις 
gof και fog, τότε οι gof και fog δεν είναι υποχρεωτικά ίσες.  

𝛃) 𝛪𝜎𝜒ύ𝜀𝜄 ό𝜏𝜄 lim
௫→଴

𝜎𝜐𝜈𝑥 − 1

𝑥
= 1. 

γ)  Εάν η συνάρτηση f  είναι συνεχής στο x0  και η συνάρτηση g είναι 
συνεχής στο f (x0 ),  τότε  σύνθεσή τους gof  είναι συνεχής στο x0 .  

δ)  Αν η f  είναι συνεχής στο Δ και α, β, γ Δ τότε ισχύει 

∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 + ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
ఉ

ఊ

ఊ

ఈ

ఉ

ఈ
.  

Ε)  Αν lim
௫→௫బ

𝑓(𝑥) = +∞,  τότε f(x)>0 κοντά στο x0 .  

Μονάδες 10 



ΘΕΜΑ Β 

Δίνονται οι συναρτήσεις g, h: (0, +)R με τύπους 

𝑔(𝑥) =
𝑒௫ + 1

𝑒௫ − 1
 𝜅𝛼𝜄 ℎ(𝑥) = 𝑙𝑛𝑥. 

Β1.  Να προσδιορίσετε τη συνάρτηση f=goh. 

Μονάδες 6 

Β2.  Αν 𝑓(𝑥) =
௫ାଵ

௫ିଵ
,  x>1  να αποδείξετε ότι η f  αντιστρέφεται και στη 

συνέχεια να αποδείξετε ότι f - 1=f (όπου f - 1  είναι η αντίστροφη της 
συνάρτησης f) .  

Μονάδες 6 

Β3.  Να βρείτε της ασύμπτωτες της γραφικής παράστασης της 
συνάρτησης f.  

Μονάδες 6 

Β4.  Να εξετάσετε αν η εξίσωση f(x)=συνx έχει λύση στο (1, +).  

Μονάδες 7 

ΘΕΜΑ Γ 

Δίνεται η συνάρτηση: 

 

όπου αR, για την οποία γνωρίζουμε επιπλέον ότι  

න 𝑥𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 1.
ଷ

ଶ

 

Γ1.  Να αποδείξετε ότι α=0. 

Μονάδες 4 

Γ2. i)  Να αποδείξετε ότι ορίζεται εφαπτομένη (ε) της γραφικής  
παράστασης της συνάρτησης f  στο σημείο της τετμημένης x0=1 
(μονάδες 4).  

i i )  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας (ε) και τη γωνία που σχηματίζει  
η (ε) με τον άξονα x’x (μονάδες 4).  

Μονάδες 8 



Γ3.  Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση f  είναι «ένα προς ένα» (‘’1-1’ ’)  
(μονάδες 3) και στη συνέχεια να βρείτε το σύνολο τιμών της (μονάδες 
3).  

Μονάδες 6 

Γ4.  Να υπολογίσετε το ∫ (𝑓(𝑥) − 𝑦)𝑑𝑥
௘

ଵ
 όπου y= -x+2 η εφαπτομένη της Cf  

στο x0=1. 

Μονάδες 7 

ΘΕΜΑ Δ 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = 𝑥√ln 𝑥.  

Δ1.  Να δείξετε ότι η f  είναι γνησίως αύξουσα. 

Μονάδες 8 

Δ2.  Να λύσετε την εξίσωση f(f (x))=e.  

Μονάδες 4 

Δ3.  Να υπολογίσετε το  

lim
௫→ାஶ

ൣ𝑓(𝑥)𝑒ି௙(௫)𝜂𝜇𝑓(𝑥)൧ 

Μονάδες 7 

Δ4.  Να υπολογίσετε το ∫ 𝑓ଶ(𝑥)𝑑𝑥
௘ర

௘
.  

Μονάδες 6 

 

 

 

Καλή επιτυχία!!!  


