
ΘΕΜΑ 4 

∆ίνονται οι συναρτήσεις: ( ) 2
f x x=  και g(x)=λx+(1-λ), x∈�  

και λ παράµετρος µε λ 0≠ . 

α) Να δείξετε ότι οι γραφικές παραστάσεις Cf και Cg έχουν για κάθε τιµή της 

παραµέτρου λ ένα τουλάχιστον κοινό σηµείο.  

(Μονάδες 8) 

β) Για ποια τιµή της παραµέτρου λ οι Cf και Cg έχουν ένα µόνο κοινό σηµείο; Ποιο 

είναι το σηµείο αυτό; 

(Μονάδες 8) 

γ) Αν λ 0≠  και x1, x2 είναι οι τετµηµένες των κοινών σηµείων των Cf και Cg, να 

βρεθεί η παράµετρος λ ώστε να ισχύει: ( )1 2 1 2x x 2 x x 2+ = + + . 

(Μονάδες 9) 

 

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 

α) Κοινά σηµεία έχουµε όταν f(x)=g(x) ή 

( ) ( )2 2
x λx 1 λ x λx 1 λ 0= + − ⇔ − − − =  

( ) ( ) ( )
2 22 2

∆ λ 4 1 1 λ λ 4 4λ λ 4λ 4 λ 2 0 = − − ⋅ − − = + − = − + = − ≥   για κάθε λ∈� , 

λ 0≠  

 

β) Για να έχουµε ένα µόνο κοινό σηµεί πρέπει ∆=0 δηλαδή (λ-2)
2
=0 

λ-2=0⇔ λ=2 

Για λ=2    ∆=0 και 

( )
22x 2x 1 0 x 1 0− + = ⇔ − = ⇔ x=1 

Για x=1: f(1)=1 άρα το σηµείο είναι Α(1, 1) 

 

 



γ) 
( )

1 2

λβ
x x λ

α 1

− −−
+ = = =  οπότε 

22λ λ 2 λ λ 2 0= + ⇔ − − =  θέτουµε |λ|=ω 

Άρα ω
2
-ω-2=0 

( ) ( )
2

∆ 1 4 1 2 1 8 9= − − ⋅ − = + =  

 ω1=2 

1,2

1 3
ω

2

±
=  ω2= -1 

Άρα λ 2 λ 2= ⇔ =  ή λ= -2 (λ=2 Απορρίπτεται) και |λ|= -1 Α∆ΥΝΑΤΗ 


